TEXHUYKA WKOJA KUKUHOA

Moapyuje pana: EnektpoTexHuka

O6pa3oBHU NpocuUnK: EnektpoTtexHun4yap padvyHapa

EnekTpoTexHuyap aytomaTtuke

EnekTpoTexHnyap enekTpoHuKe

MATEMATWUKA

N3BOPHU MNMPEOMET 3A MATYPCKW UCTTAT

[Mporpam:

1.

Jloruka n ckynosu; lNponopunoHanHoOCT BENUYNHA

2. PaumoHanHu anrebapcku nspasu; NonuHomm

3. JlvuHeapHa dyHKkumja; llnHeapHe jeaHauynHe n HejeqHaunHe; CUCTEMUN NUHEAPHNX
jeoHayMHa n HejegHa4vMHa

4. [MnaHumeTpuja (Tpoyrao, HeTBOPOYrao, Kpyr)

5. WsomeTpujcke TpaHcdopmaumje; XomoTeTunja n CANYHOCT

6. CTteneHoBame 1 KopeHoBake; KomnnekcHn 6pojesu

7. KBapgpatHa cyHKunja; KBagpaTHe jegHaunHe u HejegHaunHe; Cuctemm kBagpaTHUX
jeaHa4vnHa; Anrebapcke 1 npaumoHarHe jeqHauvnHe U HejegHauvnHe

8. EkcnoHeHuujanHa n noraputamcka dyHkuuja; EKkcnoHeHuunjanHe n noraputamcke
jeoHa4YMHe n HejegHa4YnHe

9. TpuroHomeTpujcke pyHKUMje; TPUTOHOMETPU|CKN NOEHTUTETW, jeAHaYNHE N HejeHAYNHE;
[MpymeHa TpuroHomeTpuje Ha Tpoyrao

10. AHanuTu4yka reomeTpuja y paBHu (Npaea, Kpyr, enunca, napabona n xunepbona)

11. CtepeomeTpuja (npuama, nupamuaa, 3apybroeHa nupamuaa, Barbak, Kyna, 3apybrbeHa
Kyna, ccpepa n nenosu cgepe)

12. KombuHaTopuka; BuiHomHa cbopmyna; ApuTMeTnyka n reomeTpumjcka nporpecuja

13. N'paHu4Ha BpegHocT; M3Boa n npumeHa nssoaa; NHTerpanu




MaTtemaTtnka V36opHW npeameT 3a MaTypckn Ucnut

| paspen
1 N 1
- 2, 2 2
1. Wspaaynarn: 4 btc. e zat ) atbte
1 1 2bc abc
a b+c
2 YopoctuTu uspas @40 + b __ab
' (a+b)a®>-b*) a+b a*-b>’
3. PacraButi Ha ynHHOLE X° —6x” +11x—6 KOpucTehu BesyoBy Teopemy.
4. Pemmty jennaunny: |x - 1| + |x - 2| =1.
5. Pemntu cucreMm jennaunHa ['aycoBOM METOIOM eTMMUHAIIN]E:
2x—y+27="2A-2x+y—z=1Ax-2y—z=-5
6. PemmnTu cuctem IMHEapHUX jeHAYUHA:
y— 2|x| =-3
|ﬂ+x:3
1. PemuTu HejeqHauMHY: 2x-1 >2.
x+1
X, Y
8. Hoxkazatu: xy>0=>—+—2>2.
y X
0. Jokazatu: V3¢ 0.
10.  Hexka je M npou3BosbHa Tauka u 1 texuinre Tpoyria ABC. Jloka3zaTu: MT = 3 (m +MB+MC )
11.  Cumerpane cTpaHulla TpPOyTIJia CeKy ce y jelHoj Tauku. Jlokazaru.
12. Hatu cy kpyrosu K, K> u npaBa p. Konctpyucaru tauke 4| u 4, tako n1a A;j€ K, u A, € K, nna
cy Tauke A u A» CAMETpUYHE y OJJHOCY Ha IpaBy p.
13.  Konctpyucaru Tpoyrao ako My je naro: a, h,, & .
14.  Jloxasatu 1a je 3a cBaku mpupoaH 6poj m 6poj m° —m nemus ca 30.
15. Crexe nwbuBe caapxke 80% Boxae, a cyBe 12%. Komuko ce Kuiorpama CyBHX HIJbUBA MOXE
no6utu o 220 Kuitorpama CBEXuX?
16.  Po0a je y ToKy romuHe aBa IyTa IMOCKyIiesa. AKO je MPBO MOCKYIUbewme O0uio 3a 60%, a qpyro 3a
25%, 3a KOMHKO je TieHa Te poOe Ha Kpajy roauHe 6una Beha ol keHe IeHe Ha TIOYETKY roiuHe?
17.  Kmwura je mockynena 3a 60%. 3a Koauko KibHura Tpeda aa nmojeTuHu 1a OU ce ’eHa IIeHa BpaThiia

Ha MPBOOUTHU HUBO?

TexHunyka wkona KnkuHpa 1



MaTtemaTtnka V36opHW npeameT 3a MaTypckn Ucnut

Il paspen

1. Panmonanucatu nMeHuman pa3ioMKa:

1 1
; 0) 7—m—+—-
Y 24~/5+242 44542 : Va+3/6+3/9

1 1

1 1 1
+ ¥ T + .
1442 2443 3+4/4 V98 +4/99 /99 +4/100

111
3. Wspauynartu: x,|— —\/: .
x\Vx\Vx
-1

4. N3pauynatu (a+1)_1 +(b+l)_1 aKo je a = (2+\/§T1 ub= (2—\/5)

2. Onpenutu 36up:

5. Ako je x =2y, u3padyHaTH:
vV Py o
y—x 2y 2yt
6. Yrupoctutu uzpas:
Vl+a N l-a (.1
'\/1+a—'\/1_a \/1—a2—1+a a2 a .
. . (1+i)100 .2
7. Jloka3zatu 11a je Opoj z = eanan. (i* =—1
SN T O Y Ll =-1)
3x* +2x—8 4 3
8. CkpatuTi pasziomax: , X #—

., X% :
12x"=Tx—12 3 4
0. Pemnty jequaunny: 2x° + |x —1| =2.

10.  Pemmry jemHaunny: x+l  x-2 _ x-l
. " X236 2x°—-12x  xP+6x

11.  3a Koje BpeQHOCTH mapaMeTpa p jeaHadmHa 9x° —2x— p =6+ px HMa peaqHe M DasTHUATE
KopeHe?

12. VY jemnaunan x” —6x+c =0 OAPEIUTH ¢ MOJ YCIOBOM Ja Cy HECHM KOPEHH BE3aHH PElalujoM
3x; +2x, =20.

13.  OppeawTtu BpeAHOCT PEATHOT IMapaMeTpa @ Tako Ja Mely KopeHnMa jeTHaYnHE

x> —(a+1)x+2(a—1)=0 Baxwu jexnaoct %4_%:2.
x x4

14. N3pauynatu:

a) V—15+8i ; 6) V1+iv3 +41-i"3 .

TexHunyka wkona KnkuHpa 2



MaTtemaTtnka V36opHW npeameT 3a MaTypckn Ucnut

2
15.  Pemmrtu HejenHAuuHY: w <lI.
x°=2x
. 3x
16.  Pemmru HejeqHAYMHY: (— <lI.
x =4

. > 1 1 1

17.  Hahu cBa pemiema jennauune: x° +—+—| x—— |=5.
X X

18. Pemnty jeqnaunny: x° +8 = 4x” .

19.  Pemmru jenmHauuHy: (16—x2 N2x+6=0.

20.  Pemutu jemHayuny: Jx - 4 +Vx+1=0.

Vx+1

21.  PemmTH jemHaunHy: Va2 =Yx-1=1.

22.  Pemutu HejemHauuHy: /6 — |x| <Xx.

23. Pemmutn cucrem:
XAy + y\/; =30

N

X

4" +1

4x+1 2 — 22x+1 _1 .

24.  PemuTH jenHaunHY:

\/EJ

25.  Pewmry jexHaunny: 0,125-4%7 = (?

26.  Pemwts jemHauuHy: 6-9" —13-6" +6-4" =0.

X242

27.  Pemmtu HejenHaumny: 0,2% 1 > 25,
28.  Pemmry HejenHaunny: 0,572 <1.
29.  3akoje BpeAHOCTH je nepuHucaHa pyHKIuja y = 10g(6 +x— xz)?

30.  Pemwutu jenHauuny: log, x+ log\/g x+log, x=6.
3

31.  Pemwtu jenHauuny: log,, x+log, x+log, x = 9% .

1 2

+ <l.
S—logx 1l+logx

32.  PemmTu HejeqHAYUHY:

TexHunyka wkona KnkuHpa 3



MaTtemaTtnka V36opHW npeameT 3a MaTypckn Ucnut

33.  PemuTu HejeAHAYUHY: logx(x3 —x* - 2x)< 3.

2sin2a—3cos2uo
4sin2a+5cos2a

34.  Ako je tga =3, uzpadyHatu

35. Axko je sina =0.8, %< a < 7T, u3padyyHaTu cos(a—zj.

o 42 37
36.  Opnpeautu smE ako je sma:—T U oe 75,7 .

37.  Axoje cos(a— ) =cosacos B+sinasin B, nokasatu:
a) cos(a+ B)=cosacos f—sinasin B;
6) sin(a+ B)=sin @ cos B +cosasin f;

tga+t
5 tgla+ p)=E2T 18
1-tgongfs
L 1
38. Ako je sinx = R M3pavdyHaTH:
a) sin3x; 0) cos3x.
39. Pemutw jemnaunny: sin x+cosx =1.
40.  Pemmrtw jemHaunHy: sin x+sin2x+sin3x=0.
41.  TpuroHomMerpujcke (yHKIH]j€ TOJIOBUHE yIia, OCBPT Ha hopmyIie
.2 1—cos2x 9 1+ cos2x
sin” x = — cos” x = —

TexHnyka wkona KnkmHaa 4



MaTtemaTtnka V36opHW npeameT 3a MaTypckn Ucnut

Il pa3pen

1.

10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

VY jenHakoKpakoM TpPOYIJNy JAaTa je BUCHMHAa h =5 Koja OAroBapa OCHOBH M JIaT j€ MONyHpPEeYHHUK
yIMcaHe KpyxHule r = 2. 3padyHaTu cTpaHule TpoyTJa.

ITocyna obiuka KyTe Ydju jeé OCHHU IMpEeceK jeAHAKOCTPaAaHWYHH TPOYrao OKpEeHyTa je BPXOM Ha
J0JIe, TaKO Ja jOoj je BUCHHA BEpTUKAJIHA. Y TOCYIM C€ Haja3W TOJMKAa KOJWYMHA BOJE, Ja je
MeTaliHa KyTJa MOJyNpeuyHuKka 5 ybaueHa y Mmocyay HOTIYHO MOTOIJEHA M Jia MOBPIIMHA BOJIE
noaupyje kyriay. Hahu Bucuny BoseHe Kyne kaia ce Kyria u3Bajy.

Hahu aputmeTnuku HU3 y KojeM je 30up mpBa Tpu 4iaaHa 27, a 30Mp HUXOBHUX KBajaparta 275.

3a koje BpeaHocTu x: log2, log(Zx —1), 10g(2x +3) Y3€TH Y JAaTOM pENOCIIely YAHE apUTMETUYKH
Hu3?

JluMeH3rje TpaBOYIJIOr TMapajesioNuIlela YHMHE AapUTMETUYKH HU3. V3padyHatw auMeH3uje
napasesIonuIe/a ako je Hherosa noppmuna 94cm”, a qujaronana 5+2cm .

N3mehy OpojeBa 1 u 256 wmHTepmosmpaTd Tpu Opoja Tako Aa ca JaTuM OpojeBUMa YWHE
T€OMETPHjCKH HU3.

VY pactyhem reoMeTpujckoM HHM3Y 30HMp MPBOT W CEAMOT WiaHa W3HOCH 65, a mpous3Boja Tpeher u
netor wiaHa je 64. Koju unan Tor Huza uznocu 10247

MareMaTHukOM WHIyKIIMjOM JIOKa3aTh MoaBpoB oOpas3air:

(cosx+isinx)" =cosnx+isinnx.
MatemMaTHUKOM UHAYKIH]OM J0Ka3aTu: 3 ‘ (5"_1 +2" )

- 2,72, 22 21
MareMaTuuKoM UHIYKIHUJOM JoKazatu: 1°+2°+3"+...+n” = gn(n + 1)(2n + 1) .

1 N 1 . n
" (Bn-2)3n+1) 3n+1

. 1
MaremMaTHYKOM HHAYKIU]OM JOKa3aTu: ﬁ—i_ 4.7 +..

MatemaTHUKOM UHAYKIHjOM J0Ka3aTu bepHyujeBy HejeTHAKOCT:
(1+h)' 214nh, ne N, h>0, n>1.

2 2
X

3a Koje BpeAHOCTH IIapaMeTpa p mpaBa y = —X + p MPEJCTaBJba TAHTCHTY EIUIICEe —+i]—0 =1?

IpaBa 2y +x =0 ceue napaGoay y> =4x y tauxama 4 u B. OQpenuTs cpeanHy KyKu AB.

Ilyx AB je npeunnk xpyxuuie. Axo je A(4,2) u B(2,-2), ogpenuty Tauke y KojuMa KpyKHHLA
ceue x ocy.

Jennaunna xunep6one (u3Boheme).

CBu 00JMITM jeTHAYMHE MTPaBe (MMILTUIIUTHH, SKCIUTUIIUTHA, CETMEHTHU ¥ HOPMAJTHU).

TexHunyka wkona KnkuHpa 5



MaTtemaTtnka V36opHW npeameT 3a MaTypckn Ucnut

18.  Jlarajempasa p:y=2x+1 ntauxa A(2,2). ITpaBa ¢ caapxu Tauky A ¥ HOPMAJIHA je Ha TPABY p.
Hahu Tauky npeceka npaBux p 4 q.

19. CxkanapHu pou3BOJ BEKTOPA.
20. Bekropcku mpoun3Boj BEKTOpa.

21. MemoBUTH TPOU3BOJI BEKTOPA.

TexHunyka wkona Knknnpa 6



MaTtemaTtnka V36opHW npeameT 3a MaTypckn Ucnut
IV paspen

. 1 2
1. Onpenuru obnact nedpunucanoctn Dy pyHkuuje y = P +V4—-x".

10.

1.

12.

13.

14.

15.

Onpenuti ToMeH (YHKIHUjE ¥ yIIPOCTUTH U3pa3

%/azb—@

Jlare cy dynxumje: fi(x)=x, f,(x)= x—: , [ (x)= \/x_2 , fulx)= (\/;)2 . TauaH je uckas:

a) Mehy natum ¢yHKIIMjaMa HEMa jeTHAKUX;
0) Cse cy pynkmuje mehy cobom jenHake;

B) = # /5
0 f=h%4
nh#EH=1
. 2x—1
Axo je f =x-2, x#-1, ompenuru f(x).
x+1
Axo je yz_T onpemut f'(x).

Wspauynari: f(f(2)) akoje f(x)=x"—x*+2x-1.

Hahu dyuxmujy h(x)=(f o g)(x)=2(g o f)(x) akoje f(x)=2x+1u g(x)=x-3.
Hahwu rpannuny BpeaHoCT QyHKIH]e:

2 3x? N _ o
2) lim{ 2x J : 6) lim\/1+smx \/1 smx.

x—o| x“ =2 x—0 X

2

+1

Hcnurtatn npoMmene u ckuupatu rpaduk GyHkuuje: y =

VcnuraTi mpoMeHe U cKunupaty rpaduk Gpyrkmuje: y = In(sin x).

Oxko chepe mosynpedynrka R onucatu KoHyc (Kymne) Hajmamwe 3anpemuse. Onpeautu r, H Te kyme.

U+xy

Hahu unTerpan: j~(—2) dx .
x\l+x

Hahwu unTerpan: J‘cos5 xdx.

Hahwu unrerpan: J.ZL6
X" +x—

Hahwu unTerpan: jlnz xdx; j x*nx dx.

TexHunyka wkona KnkuHpa
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MaTtemaTtnka V36opHW npeameT 3a MaTypckn Ucnut

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

1
Hahu unrerpan: J- xdx

01+\/;'

T
Hahu unrerpan: j xcosxdx .
0

OzpenuTy noBpIIHHY (urype omelene muumjama y =2 —x> i y = |x|

IpaBa nomupyje mapaGomy y> =12x y Ttauku M (6, yo), Yo > 0. M3padyHatu 3ampemMuHy Tena

HacTajor oopTameM oko Ox oce Gurype orpaHuueHe OBOM TaHI'€HTOM, apadbosoM u ocom Ox .

12
. ) 1
Onpenutu KOePUIU]JEHT y3 % y pa3Bojy OuHoma (sz +ij .

n
VY pa3Bojy 6uHOMa (3\/ x* +lj OJIPEIUTH WIaH KOjU HE CAAPXKHU X, aKko je koepuuujeHt tpeher
X
yraHa 3a 5 Behu o1 koedpuIMjeHTa Ipyror 4wiaHa.

VY onememwy je 15 neuaka u 12 neBojunma. [lorpebHo je popmupatu exuiry 3a KBU3 O] 7 4IaHOBA.
Ha xonuko ce To HauMHa MOKe YUMHUTH aKo eKHITy Tpeba na unHe Oap 3 nevaxa?

Konuko moctoju 6pojea uzmehy 1000 u 4000 xoju ce 3aBpimaBajy ca 3 umu 47

VY kxytuju ce Hanaze 3 Oene, 7 upBeHHxX u 8§ 3eneHux Kyrimuua. Konmka je BepoBaTHOoha ma he ce
MIPU UICTOBPEMEHOM M3BJIaUeHhy JIBE KyTiuIle n3Byhu jeqHa Oena u jeHa mpBeHa Kyrauna?

VY kytuju ce Hanazu 6 Genux u 4 upHe Kyriuue. M3Biaaum ce oxjeqHoM Hacymuie 3 KyTJIHIE.
Komnuka je BepoBatHoha na he cBe Tpu u3ByUeHe KyTiuile Outu ucte 6oje?

TexHunyka wkona KnkuHpa



MaTtemaTtnka V36opHW npeameT 3a MaTypckn Ucnut

Mpenopy4yeHa nuTepaTypa

1. Marematuka 1 (mporpamu ca 4eTHpH Yaca HaCTaBE MATEMAaTUKE HEAEIHHO)
[TaBne Munuunh u nip.
3aBox 3a yOeHHKe U HacTaBHa cpencTBa, beorpan, karanomku 6poj 21177

2. Martematuka 2 (Iporpamu ca 4eTHpH 4aca HaCTaBE MATEMAaTUKE HEAEIHHO)
bpanumup Ilewmessa u ap.
3aBoj 3a yilOeHMKe U HacTaBHa cpelcTBa, beorpan, karanomku 6poj 22177

3. Marematuka 3 ca 30MpKOM 33/1aTaka 3a YeTBOPOTOHIIHE CTPYUHE IIKOJIE: MAIIUHCKY,
€JIEKTPOTEXHUUKY, caoOpahajHy, rpal)eBUHCKY, pyJapcKy, ApBonpepauBauKy U XeMHjCKY
Hymran I'eoprujesuh, Munytun O6pagosuh
3aBoj 3a yiIOeHHMKe U HacTaBHa cpelcTBa, beorpan, karanomku 6poj 23177

4. MaremaTuka 4 ca 30MpKOM 33/1aTaka 3a TMMHa3Mje MPUPOTHO-MAaTEMAaTHYKOT CMepa M OIIITET
THUIA U CTPYYHE LIKOJIE Ca YETHUPHU Yaca HaCcTaBe MaTeMaTUKE HelleJbHO
Munytun O6panosuh, [lyman ['eoprujesuh
3aBoj 3a yiIOeHMKe U HacTaBHa cpelcTBa, beorpan, karanomku 6poj 24177

5. 30upKa peleHnx 3a1aTaka U3 Matemaruke |
Bene borocnasos
3aBoj 3a yiOeHHKe U HacTaBHa cpencTBa, beorpan, katanouku 6poj 21125

6. 30upKa peleHnx 3a1aTaka U3 MaTeMaTuke 2
Bene borocnasos
3aBoj 3a yiIOeHMKe U HacTaBHa cpelcTBa, beorpan, karanomku 6poj 22128

7. 30upKa peneHnx 3agaTaka u3 MaTeMaTuke 3
Bene borocnasos
3aBoj 3a yiIOeHMKe U HacTaBHa cpencTBa, beorpan, karanomku 6poj 23128

8. 30upKa penieHnx 3aJaTaka u3 MaTeMaTuke 4
Bene borocnasos
3aBoj 3a yiIOeHMKe U HacTaBHa cpelcTBa, beorpan, karanomku 6poj 24128

9. 30upka 3aaTaka ¥ TECTOBA U3 MaTeMaTHKE 3a MPHUIIPEMarbe PUjEMHOT UCIIUTA 32 YIIUC Ha
TEXHUYKE U MPUPOJHO-MaTeMaTHUKe (pakynrere
I'pyna ayropa
3aBoj 3a yiIOeHMKe U HacTaBHa cpelcTBa, beorpan, karanomku 6poj 32249
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